Proposition de cours pour le M2 Recherche

HYPERGEOMETRIE, ¢-SERIES ET FONCTION ZETA DE RIEMANN

Enseignants : THERESIA EISENKOELBL, FREDERIC JOUHET

Titre du cours : HYPERGEOMETRIE, ¢-SERIES ET FONCTION ZETA DE
RIEMANN

Grand domaine scientifique : COMBINATOIRE ET THEORIE DES NOM-
BRES

Adresses electroniques : {eisenkoelbl, jouhet}@math.univ-lyonl.fr

Semestre désiré : 1ER OU 2EME

Pre-requis : Notions de base sur les séries.

Resumé du cours : Le but du cours est d’étudier :

1. les fonctions hypergéométriques et les g-séries

2. lirrationalité des valeurs aux entiers des fonctions ¢ et ¢,

Programme

Fonctions hypergéométriques :
symbole de Pocchammer, notation hypergéométrique, g-analogues, iden-
tités élémentaires et leurs g-analogues

o Lemme de Bailey :
partitions d’entiers, paires de Bailey, chaine de Bailey, identités de
Rogers-Ramanujan, formule d’Andrews

e Fonction zéta et g-analogue aux entiers :
définitions de ¢ et (4, théoréme de Lindemann et théoreme d’indépendance
algébrique de Nesterenko, transcendance des valeurs aux entiers pairs

e Valeurs aux entiers impairs :
criteres d’irrationalité, utilisation des séries hypergéométriques et des
g-séries, conjecture des dénominateurs, résultats récents, problemes
ouverts
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