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Somme d’une famille

On se donne
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Somme d’une famille

«x La somme d’une série est unique
« Sil=N et E est de dimension finie, alors >~ x, = S

neN
(au sens des familles sommables) <= || x|| < oo
neN
etalors S = x, (au sens des séries)
neN




Sommation par paquets

Proposition
On se donne une famille (x;)ic; de somme S

« Sip:J — | est une bijection, alors » ~ x,;) = S
jed
« Sil = Ujeyl; et siy;: Jj — | est une bijection, Vj € J,
alors
(a) Pourtoutj € J, (xw(,-)),-e ;; est sommable

(b) La famille (Z,-E J X“”f(’))jeJ est sommable

© D xi=D> > X

i€l Jjed ied;




Somme d’'une famille positive

Si (xi)ier C Ry, alors

> xi=sup > x

icl JC| finie jed

Proposition

| A

« Si(X)ier CRy €ty xi € R, alors les deux définitions
i€l
coincident




Sommation par paquets des familles
positives

Proposition
En cas de positivité (sans supposer la sommabilité) on a

DX= DD Ko

i€l jeJ ied;




Lien avec l'intégration

Cadre

« X = N muni de la mesure de comptage 1(A) = #A,
VACN

« N>R, x,:=f(n)
Alors / fdu= an sous la c. n. s. de I'existence de
N

n>0



Interprétation de la sommation par paquets

« La sommation par paquets des familles positives :
généralisation aux familles du théoréme de Tonnelli

« La sommation par paquets des familles sommables :
généralisation aux familles du théoreme de Fubini



