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Feuille 8 de TD. Analyse complexe (II)

1. Résoudre les équations suivantes :

e?=-3,cosz=2, sinz=2,tanz =21, chz = 1/2.

1. Montrer que
| sin zl2 = sin? x+sh2y
et
|cos zl2 =cosZ x + shzy.

En déduire les zéros de sin et cos.

2. Montrer la formule

sinz—sinw:QSin(z_zw)cos(Z;w).

3. Montrer que la fonction sin est injective sur U, ou U = {z € C; |x| < n1/2}. Notons arcsin
sa réciproque.

4. Calculer le développement limité a 'ordre 5 de arcsin en 0.

3. Calculer les intégrales suivantes.
2n
1. f e’ dz, f e“? cos (6 +sin 0)d6.
€ 0
f(Z) enz

2 ——dz, avec successivement : f(z)=cos z, f(z) =sin z, f(z) = .
¢ z z+2

n

1. Si A est un nombre réel non nul tel que || # 1, calculer f ad dz.
¢ (z-M)z-171)
21

0
2. En déduire la valeur de f cosn do
0 A2—21cosf+1
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5. Montrer que le nombre e ’ dO ne dépend pas de r > 0. En déduire sa valeur. [Indi-

0
cation : comment montre-t-on qu’une fonction est constante ?]

2 2
6. Soit & l'ellipse d’équation —+ 72 =1, paramétrée dans le sens direct. En calculant de
a
. dz . e 2% do
deux facons différentes | —, obtenir la valeur de I'intégrale ——
& 2 0 a2cos?0+b2sin”0

7. Développer en série entiére au voisinage de 0 et donner le rayon de convergence : sinz,
1 1 1

1-2"2-82+22" 1+2z+22+23




