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Soit (X,T , µ) un espace mesuré.

Exercice# 1.
1. Si f, g : X → R, rappeler la définition de f ∼ g.

2. Soient f1, f2, g1, g2 : X → R et t ∈ R. Si f1 ∼ f2 et g1 ∼ g2, montrer que f1 + tg1 ∼ f2 + tg2.

Exercice# 2. Supposons µ(X) < ∞.

1. Soient 1 ≤ p < r ≤ ∞ et f : X → Rmesurable. Montrer que ∥f∥p ≤ µ(X)1/p−1/r∥f∥r.
2. En déduire queL ∞ ⊂ L r ⊂ L p ⊂ L 1.

Exercice# 3. Rappelons que, pour toute suite (an)n≥0,

∥(an)n≥0∥p :=

{(∑
n≥0 |an|p

)1/p
, si 1 ≤ p < ∞

supn≥0 |an|, si p = ∞
,

et que ℓp := {(an)n≥0 ; ||(an)n≥0||p < ∞}.
Montrer que si 1 ≤ p < r ≤ ∞, alors ℓ1 ⊂ ℓp ⊂ ℓr ⊂ ℓ∞.


