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Définition

SiAC R, alors sup A =le plus petit M e R t. g. M
majorant de A

Axiome de la borne supérieure dans R
Toute partie non vide A de R admet un sup

x Sioo € A, alors supA = oo

« Si A C R, alors sup A = le sup « usuel » si A majorée,
oo sinon

x Etsi—oo € A?

Une des raisons pour travailler avec le sup « étendu » :
lim sup



lim sup

Définition

Si(x,) C R, alors

limsup x, = limsup x, = lim sup xx

n—oco N=00 k>n

Définir liminf f(x)
x/'a

Proposition
Toute suite a (exactement une) lim sup




Propriétés de base

* Xp — | < limsupx, =Iliminfx, =1/
x* Xnp—> 1 €R <= Ve >0, liminfx, >/—¢, limsupx, <
| +¢

Xp — 00 < ? \

Si les opérations ont un sens, alors

* Xp — X >0 = limsup(x,y,) = xlimsup y,
% Xp— X = limsup(X, + ¥n) = X + limsup y,
limsup(—x,) = —liminf x,

limsup(x, + ¥») < limsup x, + limsup y,

*

*



