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Exercice # 1. Soient 7" > (O et
K:={(x,t) eR"xR; 0<¢t<T, |z| <T—t}.

Soitu = u(w,t) € C?*(K) telle que : (i) uyy — Ayu = 0dans K ; (i) u(z, 0) = 0
si|z| < T';(@ii) uy(z,0) = 0si|z| <T.
Montrer que u = 0 dans K.

Exercice # 2. Soit €2 un ouvert borné de R™. Soit 1 < p < 00. Soit
F=A{f € C(Q); [ fllwirg) <1}

Montrer que la famille .% est relativement compacte dans L?(£2). On admet-
tra le résultat suivant : si f € C2°(R") et h € R", alors

£ =h) = Fllp < LIV Fllp-

Exercice # 3. Soit {2 C R™ un ouvert borné. Donner un sens au résultat suivant, et
le montrer: —A : H}(Q) — H~'(Q2) est un isomorphisme d’espaces de Banach.

Exercice # 4. Soit X := {x € R™; |z| = 1}. Trouver toutes les fonctions u €
C?*(R™\ {0};R) solutions de

{|Vu(x)] =1,Vz e R*\ {0}
u(z) =0, Ve e X



