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1 Amuse-gueule

Dérivée nième de la fonction 7→ xn(1−x)n

2 Plat

Une formule terriblement utile Soit f de classe C n et n+1 fois dérivable sur [a,b].
Montrer qu’il existe c ∈ [a,b] tel que

f (b) =
n∑

k=0

(b −a)k

k !
f (k)(a)+ f (n+1)(c)

(n +1)!
(b −a)n+1

Application : sur tout R, x −x3/6 ≤ sin x ≤ x

Moins utile mais bon... Si x 6= 0[π], montrer que

n∏
k=1

cos
x

2k
= sin x

2n sin x
2n

En déduire les fonctions définies sur R continues en 0 telles que f (2x) = f (x).

3 Dessert

Comment s’infliger un dénivelé total infini sur un trajet d’1 m d’altitude bornée ?

4 Café historique

William Young Brook Taylor Michel Rolle Joseph-Louis Lagrange
(1863-1942) (1685-1731) (1652-1719) (1736-1813)
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