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1 Amuse-gueule

Soit K ∈Mn(R) définie par kp,q = e
2i pqπ

n . Calculer K K (commencer par n=2 ou 3)

2 Plat

Soit E un EV de dimension n, u00, φ un endomorphisme tel que (φi (u0))1≤i≤n soit
une base.

1. Montrer que φ est inversible.

2. Montrer que (φi (u0))0≤i≤n−1 est aussi une base. En déduire l’existence de sca-
laires (ai ) tels que

φn +an−1φ
n−1 + ...+a1i d = 0

3 Dessert

On va montrer que des matrices réelles A et B semblables dans C sont semblables
dans R (que signifie ce charabia ?).

1. Décomposer la matrice de passage P en partie réelle et imaginaire : P = R+ i S
et constater que SB = AS.

2. Et même que (R + tS)B = A(R + tS). Et alors ?
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