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1 Amuse-gueule

Soit f et g deux éléments de RR. Que dire de f + g , f g et f ◦ g si f et g sont :
– lipschitziennes ?
– monotones ?
– injectives ?

2 Plat

Prouver l’assertion
∀n ∈N,∀θ ∈R,∀z ∈C, z +1/z = 2cosθ =⇒ zn +1/zn = 2cosnθ

3 Dessert

Soit E un ensemble. Montrer qu’il n’y a pas d’application surjective de E sur P (E).

4 Café historique : nombres complexes

Les nombres complexes font leur apparition au XVIè siècle. Par goût de généralité dans la résolution des équations,
les algébristes italiens se permettent d’écrire formellement

p−n. On parle alors de racines impossibles. Puis cette
écriture devient de moins en moins formelle et de plus en plus fréquente. Après cette phase d’effervescence, la pas-
sion pour les nombres complexes reprend au XVIIIesiècle. Wessel, Argand et Gauss proposent une interprétation
géométrique des nombres complexes. La construction du corps des nombres complexes date de 1843.
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