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Une expression de cos(27/7) avec des radicaux L[ 5./7 ) L7 _
Soit z := €**7/7 k=1,20u3.On a: 3 {7 5(1'1'“27)_’_3 5(1_“27)
7 . .
273+z*2—|—z*1+1+z+22+23:z*32771 —0. oll on pose v/Z 1= r3eit/3 si z = reit avec r >0 et —1 <t < 7.

z—1 Orsi z = 1 +14v/27, {/z = |z|e’™ pour un 0 < a < 7/3. On a donc :
Re({/2) > Re(j¥/2) > Re(j /%) .

Puisque cos(27/7) > cos(4w/7) > cos(67/7), on a :

En prenant la partie réelle, on trouve :

2 cos(2km/7) 4+ 2 cos(4dkm /T) + 2 cos(6km/T) +1=0 .

2cos(2x) = (2cosz)? — 2 2cos(2m/7) +1/3 = % <§/2(1 +iv27) + f/;(l + z‘\/ﬁ))
2cos(3x) = (2cosx)® — 3(2cos ) .

Donc :

1f 55/7 . a7 .
(2 cos(2km/7))3 + (2 cos(2km/T))% — 2(2cos(2kr/T)) —1 =0 . 2eos(dm/T) +1/3 = 3 (32\/ SV + 550+ Nﬁ))

Posons P(X) := X3+ X? —2X — 1.

On a: Y . o .
O st (siff0 v e i)

3 27
Les racines de ce polynéme sont, d’aprés les formules de Cardan :

% <§/;(1 +iV27) + \3/;(1 —i\/ﬁ)>

% <j‘\3/;(1+i\/ﬁ) +j2§/;(1 —Nﬁ))

Bien que les 3 racines soient réelles, leur expression avec des radicaux fait
intervenir des nombres complexes non réels.




