Table des matières

Introduction 7

1 Préliminaires 13 1.1 Structures et ensembles définissables . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 13 1.1.1 Interdéfinissabilité . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 14 1.1.2 Types forts . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 14 1.1.3 Ensembles 1-basés . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 15 1.2 Ensembles minimaux et locale modularité . . . . . . . . . . . . . . . . 16 1.3 Groupes ∧∧-définissables . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 17 1.3.1 Groupes 1-basés . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 17 1.3.2 Groupes minimaux . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 18 1.3.3 Orthogonalité et isogénies . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 18 1.4 Structure induite sur un groupe minimal 1-basé . . . . . . . . . . . . . 19 1.5 Finie axiomatisabilité . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 21

2 Ensembles minimaux triviaux et groupes d’automorphismes 25 2.1 Topologie et notations . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 26 2.2 Structures à valence bornée . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 27 2.2.1 Structures à valence bornée et structures libres . . . . . . . . . . 27 2.2.2 Caractérisation par le groupe d’automorphismes . . . . . . . . . 37 2.3 Exemples non libres . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 40 2.4 Groupe d’automorphismes d’une composante . . . . . . . . . . . . . . . 45 2.4.1 Groupes profinis - Groupes localement compacts . . . . . . . . . 46 2.4.2 Groupe d’automorphismes d’une composante non algébrique . . 48 2.4.3 Unimodularité . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 51 2.4.4 Propriété du petit indice . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 52 2.5 Groupe des automorphismes d’une composante fixant un point . . . . . 56 2.5.1 Extensions HNN . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 57 2.5.2 Structures non libres pour un groupe profini commutatif séparable 62 2.6 Structures fortement minimales triviales et finiment axiomatisées . . . . 65 5

6 Table des matières

3 Sous-groupes ∧∧-définissables du groupe additif d’un corps séparablement clos 69 3.1 Notations et préliminaires . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 71 3.1.1 p-base et composantes itérées . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 71 3.1.2 Idéaux séparables . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 73 3.1.3 Groupes définissables . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 77 3.1.4 Groupes minimaux . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 78 3.1.5 Composante connexe . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 79 3.2 Sous-groupes additifs et p-polynômes . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 80 3.3 Structure de module d’un corps séparablement clos . . . . . . . . . . . 84 3.3.1 Endomorphismes du groupe additif . . . . . . . . . . . . . . . . 85 3.3.2 Structure de End_K ((L, +))-module sur (L, +) . . . . . . . . . . 87 3.4 Endomorphismes de sous-groupes minimaux du groupe additif . . . . . 89 3.4.1 Deux exemples de sous-groupes additifs minimaux non localement modulaires . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 90 3.4.2 Endomorphismes de sous-groupes additifs . . . . . . . . . . . . 94 3.4.3 Corps des endomorphismes-homothéties d’un sous-groupe additif minimal . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 97 3.4.4 Sous-groupes minimaux additifs orthogonaux . . . . . . . . . . . 98 3.4.5 Anneaux d’endomorphismes de sous-groupes minimaux additifs localement modulaires . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 102 3.5 Quasi-endomorphismes . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 110 3.5.1 Isogénies . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 111 3.5.2 Quasi-endomorphismes de sous-groupes additifs . . . . . . . . . 114 3.5.3 Corps des quasi-endomorphismes et anneaux des endomorphismes 115 3.5.4 Construction de sous-groupes minimaux additifs et ℵ_0-catégoriques121 3.6 Sous-groupes additifs de rang ω . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 122

Bibliographie 133