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Exercice 1. On considére I'application f : IR* — IR définie par:

o s (zy) # (0,0)
f(z,y) { 6 si (z,y) =(0,0)

1) Montrer que f est continue sur IR?.

2) Calculer, si elles existent, g—f(:v,y) et g—£($, y) en tout point (z,y) de IR

T

3) On pose A := {(x,y) € R* : 22 + 2y* < 32}. Montrer que A est un compact de IR?.

4) Expliquer pourquoi il existe deux éléments u et v de A tels que f(u) < f(w) < f(v)
pour tout w € A.

xy?

Exercice 2. Soit f: IR*\ {(0,0)} — IR définie par f(z,y) = e
Z )

Montrer que  lim  f(z,y) n’existe pas.
(z,y)—(0,0)

Exercice 3.

1) On considere ® : IR? — IR? I'application définie par ®(u,v) = (3u + 7v, 5u — 2v) et
f:R* — IR une fonction de classe C'. On pose F := f o ®.
Montrer que F' a des dérivées partielles premieres ‘?9—5 et aa—f et les calculer en fonction

of of
de B et 3_y

2) Résoudre 391 + 5% = 52 — 3y, o1 f:IR?* — IR de classe C".



