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Dérivabilité en un point. Branches infinies d’une courbe. Convergence des suites.

Etudiant 1 :

Cours :

Exercice 1 :
Déterminer les branches infinies en 400 et —oco de f:z +— Va2 + 2 + 1.

Exercice 2 :
1. Etudier la continuité et la dérivabilité de la fonction f définie par
f(z)=zlnz siz>0, et f(0) =0.

2. Montrer que pour tout n > 0, ’équation zlnx = n posséde une unique
solution dans [1,4o00[, notée z,.

Exercice 3 :
Soit (uy) la suite définie par ug > 0. et u, 1 = u, + u2 pour n € N.

1. Montrer que cette suite est strictement positive et monotone.

2. Montrer que cette suite diverge.

Etudiant 2 :

Cours :
Théoréme des encadrements

Exercice 1 :

2
Soit (u,) la suite définie par ug > 1 et Vn € N, upyq = u + —.
u

n

1. Prouver que pour tout n € N, u,, est bien défini et u,, > 1.

2. Etudier le sens de variation de (uy,).

Exercice 2 :
. e . 2 +e”
Etudier les branches infinies de la fonction f : z il en 400 et en —oo.
x

Exercice 3 :
Etudier la continuité, les éventuels prolongements et la dérivabilité de la fonc-
2, —x

rce . e e 1, .
— sur un domaine de définition & déterminer.

tion f définie par f(l') = ﬁ

Etudiant 3 :

Cours :
Suite convergente : définition et propriétés.

Exercice 2 :

Soit (uy,) la suite définie par ug > —1 et Vn € N, up1 = /2 + .
1. Montrer que pour tout n € N, u,, est bien défini.
1
2. Montrer que pour tout n € N, |up41 — 2| < §|un —2].
3. En déduire une majoration de |u,, — 2| en fonction de n, puis la limite de

o ) ]

Exercice 3 :
22 —zlnzx—1 siz#0

. . o . _
Soit la fonction f définie sur RT par f(z) = 1 G0

Etudier la continuité et la dérivabilité de f sur RY.




Exercices supplémentaires

Exercice 1 :
Déterminer le domaine de définition des fonctions suivantes, préciser si elles peuvent étre prolongées par continuité, et déterminer
la dérivabilité et la fonction dérivée :

x

-1
f:len(e ), g:x 2’ — |z, h:zxw—avz?—x
T

Exercice 2 :
In(z)

Soit la fonction f définie sur R par f(z) = ¢ z —In(x)
-1 siz=0

six#£0

1. Montrer que f est continue sur RT.
2. Montrer que f est dérivable & droite en 0 et que f;(0) = 0.

3. Dresser le tableau de variations de f.

Exercice 3 :
0 idere la suit défini > 1 Ny
n considére la suite (u,) définie pour n > 1 par u,, = ; L E

Montrer que la suite est convergente et préciser sa limite.

Exercice 4 :
Déterminer ’ensemble de définition, puis les asymptotes ou branches infinies des fonctions suivantes :

20+ 1 h ’_>:L‘3—2;C2+$
T _—
x—1" x2—1

fiz=Vr+n(z), g:z—



