
Université Claude Bernard Lyon 1 2008-2009L3 Géométrie élémentaireQuestions diverses (à titre informatif)Question 1 : Les ponts de KoenigsbergLa ville de Königsberg (aujourd'hui Kaliningrad) est
onstruite autour de deux îles reliées entre elles parun pont et six ponts relient le 
ontinent à l'une oul'autre des deux îles. Existe-il une promenade dansles rues de Königsberg permettant, à partir d'unpoint de départ au 
hoix, de passer une et une seulefois par 
haque pont, et de revenir à son point de dé-part (étant entendu qu'on ne peut traverser le Pregelqu'en passant sur les ponts) ?Question 2 : Nombres 
onstru
tiblesMontrer que l'ensemble C des réels qui sont 
onstru
tibles à la règle et au 
ompas est un sous-
orps de
R, stable par ra
ine 
arrée (i.e ∀c ∈ C,

√
c ∈ C)Question 3 : Le nombre d'orOn 
onsidère un re
tangle de longueur L et de largeur l, ave
 l < L < 2l. Le nombre d'or est le rapport

ϕ =
L

l
tel que :

L

l
=

l

L − lDonner une 
onstru
tion de ϕ à la règle et au 
ompas en partant de deux points O et I du plan.Itération : à partir d'un re
tangle de rapport L0

l0
= ϕ, on 
rée une suite de re
tangles de longueur Ln etde largeur ln en posant : Ln+1 = ln et ln+1 = Ln − ln.Faire une �gure. Quel est le rapport Ln

ln
?Question 4 : Une suite remarquable : les nombres de Fibona

iOn 
onsidère la suite d'entiers (fn)n∈N dé�nie par :

f0 = 1, f1 = 1, fn+2 = fn+1 + fnEn voi
i une représentation géométrique :
Déterminer fn et montrer que lim

n→∞

fn+1

fn

= ϕ 1


