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Exercices pour le 26 Mars

Exercice 1
Soit A la matrice de M4(R) suivante :




−2 −1 1 2
1 −4 1 2
0 0 −5 4
0 0 −1 −1




1. Déterminer le polynôme caractéristique de A.
2. Montrer que A n'est pas diagonalisable.
3. Déterminer une réduite de Jordan de A en précisant la base et la matrice de

passage.
4. Calculer le polynôme minimal de A.
5. En déduire que A est inversible et déterminer A−1.

Exercice 2
Soit A une matrice de M5(R) semblable à la matrice B suivante :

B =




2 1 0 0 0
0 2 1 0 0
0 0 2 0 0
0 0 0 2 1
0 0 0 0 2




1. Déterminer les valeurs propres de A et le déterminant de A.
2. La matrice A est-elle diagonalisable ?
3. Déterminer dimKer(A− 2I), dimKer(A− 2I)2, dimKer(A− 2I)3.
4. Donner le polynôme minimal de A.
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