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Etudiant 1 :

Cours :

Donner la définition de la limite supérieure d’une suite réelle.
Quel est le lien avec les valeurs d’adhérence de la suite 7

Exercice 1 :

Caleuler les Limit vant I 1 1 1 l—x+4+Inz
alculer les limites suivantes :  lim - = , im
e—0 \sin’x a2 z—=1\1— 2z — 22

Exercice 2 :

n
On définit la suite (uy, )y, par ug > 0et Vn >0, s = 4 D, Up.
\/ k=0

Montrer que (uy,), diverge vers +oo et donner un équivalent de u,, quand n tend vers +oo.

Etudiant 2 :

Cours :

Donner la définition de la limite d’une suite complexe. Quel est le lien avec la limite de la suite du module ?

Exercice 1 :

Déterminer sup(uy, ), inf(uy), limsup(u,) et liminf(u,) pour la suite (u,) dont les premiers termes sont :
noo noo

Exercice 2 :

Soit (uy,) la suite définie par ug € R et Vn > 0, up4q1 = exp Us,.

n+1

1. Montrer que si Ip > 2 tel que u, < 1, alors la suite (u,) converge vers 0.
1

2. Montrer que si (u,) converge vers 0, alors u,, ~ —

n—oo M
3. Montrer que si (u,) ne converge pas, alors elle diverge vers +oo.

Etudiant 3 :

Cours :

Donner la définition d’une suite de Cauchy. Quelles propriétés de convergence a une telle suite ?

Exercice 1 :

1 1
Calculer les limites suivantes :  lim ([ — — ——— , lim (sh(chz) — ch(shz))
o\z In(1+z)

Exercice 2 :

U
Soit (un)n C R telle que Vn,m € N, uppn < Uy + uy,. On suppose de plus que la suite (—n> est bornée.
n

n

1. Soient m > n, 2 entiers, et r le reste de la division euclidienne de m par n. Montrer que — < — + —*.
m m n
. (2 Unp
2. En déduire que Vn > 1, limsup — = —=,
moo m n

U
3. Montrer que la suite (—n) est convergente.
n




Exercices supplémentaires :

Exercice 1 :
Déterminer les limites inférieures et limite supérieure des suites suivantes :

1
n+1

Uy = s un = (=)™, wp = cos (@)

4

Exercice 2 :

Soit (un)n>1 une suite réelle bornée et (v, ), la suite définie par

U+ ...+ Up
n

Yn>1, v, =

Montrer que (v,,) est également bornée et établir que

lim inf u,, <liminf v, <limsupwv, < limsupu,
noo noo noo noo

Que peut-on en déduire pour les convergences de (uy,) et (v,)?

Exercice 3 :

Déterminer les limites suivantes :

1 1+
_ (z(e* +1) —2(e” — 1) , T
lim ,  lim
=0 a3 z—0 | Arctan(l 4 x) — Arctan(l — x)



