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Dans les exercices, on pensera a considérer séparément, si nécessaire, lescas 1 < p < coetp = oc.

Exercice # 1. Soit « € R. Pourn € N, soit a,, = (+—1) Soit 1 < p < oo. Pour quelles valeurs de o
n (07

avons-nous (ay, ),>o € ¢7?

Exercice # 2. Nous travaillons dans un espace mesuré (X, .7, u1). Soient 1 < p,r < o0. Si f,, — f dans
ZLPet f, — gdans .Z", quelle est la relation entre f et g?

Exercice # 3. Nous travaillons dans (R", Zgn, v,).
@ Sif,fi:R™ — R, rappelerle sens de la notation f ~ f.
(b) Soient f, f1, 9,1 : R™ — R boréliennes telles que f ~ fietg ~ g;. Soientx € R™ et

hohi :R" = R, h(y) = f(z —y)9(y), h(y) = filr —y)g1(y), Vy € R,

Montrer que h ~ hy et en déduire que f * g(x) = f; * g1(x) au sens du théoréme du changement de
variables.

Exercice # 4. Nous travaillons dans (R, %, v1). Soient: (i) 1 < p < oo;(ii) f € ZP(R);({ii) g(x) = e~ 2],
V2 € R. Montrer que :

@ [ 1f@leFde < (1= 1/p) ) 1),
R

®) 1f + 91, < 151, + (15"

@ 17 +gl, < 1],

Exercice # 5. Nous travaillons dans un espace mesuré (X, .7, uu). Soit 1 < p < oo. Montrer que .£? est

un espace vectoriel. La démonstration ne doit pas utiliser 'inégalité de Minkowski (dont la preuve repose
sur le résultat demandé).



