
D. Untis -{un

No = - 20

1. La suite (un) non est de la forme Una : run avec U donné

c'est donc une suite géométrique de raisons :-{et de pennies terme-20

2. D'apès le cours, sa formulation explicite Un : Mort, avec rs-feth :-20

ça donne : un : -20. (!)" attention : -E ≠ (E)"

"
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3. D'api le cours notent est.. + Un : Mo (111ᵗʰ) avec 141

Oui, 2=20, nos-20 et r :-½ ce qui donne
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⇔ Unt, = -3 Un

nos-⅓

La suite (Un) non est de la forme un": run avec no donné,

c'est donc une suite géométrique de raison r :3 et de 11 terme nos-⅓.

2 D'apt le cours, sa formulation explicite est uns Norm où nos ⅓ et r :-3

donc ici Une -⅓ (-3J pour tout NON

3. D'api lecours Not est-+ Un = 110. (1- 2""r-r) avec nez, r :3 et nos ⅓

sa done no ten t-thy-⅔ 1-C-3) 2) s -⅓ (1+3")-½ (1+3")
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Exercice 2

1. On pose Un le nombre d'infectés au jour n

Au jour 0, il y a 2 malade, donc No ⇒

Le jour suivant-, Un +1, il y a 3 fois plus de malades que la

veille. Donc Un + r = 3 × Un.

C' est une suite géométrique, de raison 3 et de premier terme

Mo = 2

2. D'après le cours, la formulation explicite est :

Un = 2×3"pour tout now

3. Combien de jour n faut-il pour contaminer au moins k individus

un ≥ k (d'après la 92) ⇔ ns.lnlk/z)­ln3

a) pour k-100

⇔ n ln 3 ≥ enka) na, ln (100/2)

⇔ 2×3" ≥ k

⇔ 3h ≥ k IL

(h) 2)



⇔ n ln 3 ≥ enka) na, ln (100/2)

en 3

⇐ > n ≥ enso ≈ 3,56

en 3
→ M = 4

Donc 100 individus seront contaminés

au bout de 4 jours.

b) pour R = 10 000

n ≥ ls (5000) = 7, 75

ln (3)

Donc 10000 individus seront

contaminés au bout de 8 jours

c) pour k = 1000000

n >, ln (500000) 111, 94

en (3)

Donc 1000000 d'individus feront

contaminés au bout de R jours

d) pour k = 68 000 O­


n ≥ ln (34 000 000) = 1 5, 78

la (3)

Donc 68 000000 d'individus seront

contaminés au bout de 16 jours

e) pour k = 8000000 000

en ≥ 20, 12

Donc 8 milliards d'individus

seront contaminés au bout de

2' jours.

Exercice 3

Rappel de cours (à souris par cœur) : formulation explicite des suites

arithmético-géométriques.

On considère la suite (Un) new définie par Un + is run ta

Luo donné

Unt, sa

Mo donné

cas particuliers ① si rso



(b) non est alors stationnaire à partir de nA

Untis Un + a

No donné

② si 1st

c'est une suite arithmétique → on sait faire

③ si 050 Unh s run

no donne

c'est une suite genetique → on sait faire

On suppose donc dans ce qui suit que 140,141 et ado



Question • comment determiner la formulation explicite de

Recherche d'un point fixe

étape 1 : On pose f : ✗ ↔ Exta

On recherche LEIR tel que tle)-C

fle) il ⇔ rlta-l

⇔ re-l ≤ a

⇔ l (r.) s-a

possible car 1+1

Un +, s runta ?

no donné

f. (un) s run ta

flysrxta

⇔ le -a



possible car 1+1⇔ le -a

1- ,

étape : suite auxiliaire

On pose Un = Un-Un pourtout new

Alors Un : Un + ☒ Net Vos Mo-l

Montrons que (1) pest une suite géométrique demisons :

Unt Un, _l

= Allnta -l (car 4) new est arithmelico-gesmetique)

s-r (Unie) + al càd Untisrunta)

(* y

= runtelta-l

- vont l(r-1) ta

CENT-? % ta s run

¥

r
UH

étape 3 : d'api le cours , on a alors Un = V. 2m

et comme Un : Un tl on a Un- V0.2"tl avec Vo : Mo-l

et l :-¼

ce qui donne : un : 40 :?) rⁿ.?,




