Théoréme de Bézout (début avec le résultant)

a)
b) Soient P(X,Y) =ao(X)YP+ - +ay(X) et Q(X,Y)=bo(X)Y 7+ - +by(X) eC[X,Y]

ou a; et b; sont de degré <i.

On pose a;(X, Z) :Ziai(%) et bi(X, Z) :Zibi(%)e@[X, Z); (homogenes de degré i). On pose

aussi :
P(X,Y,Z) :pr(g,lz”), Q(X,Y,Z) :Z‘?Q(%,§)6(D[X,Y, Z] homogenes de degrés p et g.

Si on considére P, @ comme des polyndmes en la variable Y a coefficients dans C[X], on pose

R(X)=Résp P, Q)eC[X].
Considérant P, Q comme des polynomes en la variable Y a coefficients dans C [X, Z], on pose :

R(X,Z)=Res, 4(P,Q)eC[X, Z].

@o(tX,tZ) @i(tX,tZ) ... ap(tX,tZ) 0
0 G@o(tX,tZ) ...
On a: VteC,R(tX,tZ)=
bo(tX,tZ) bi(tX,tZ) ... by(tX,tZ) ...
@o(X,2Z) ta(X,Z) ... tPa,(X,2Z) 0
0 a@o(X,Z) .
bo(tX,Z) tbi(X,Z) 19y (X, 2Z) ...

Si on multiplie la ¢ — éme ligne par 7!, 1 <i< ¢ et la n 414 — éme ligne par t*~ 1, 1 <i < p.

a(q—1) , p(p—1)
Tt

On trouve : ¢0F1+--Fa=140+1+-4p=lpi X t 7) =t R(tX,t2)
@o(X,2) tai(X,2) ... tPay(X,Z) 0
B fol 2) . ramEn Ay =tlH2+ - Apetpa-lR(X | 7)

bo(tX,Z) tbi(X,Z) ... tib(X,Z) ...

la colonne kestmultipliéepart®

(pta—1)(p+a) a(a—1) p(p—1)
2 2

Donc R(tX,tZ) =t 2 R(X,Z)=trMR(X,Z2).
Donc R est homogéne de degré pg. Comme R(X)=R(X,1), on a R(X) de degré <pq"




