M1G - Algebre commutative université Lyon I — 2021-2022

FrEUILLE DE TD N° 11

Exercice. Réalisation du groupe alterné 25 sur le corps C(t)
2im

Soit w=1¢€75 .
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On pose G = (s, ), sous-groupe de SLy(C).
On pose

v a b v
9= € SLy(C), "F(z,y) € Cla, y],
c d
g ' F(z,y) = F(ax + by, cx + dy) .
a) On pose

4

F(z,y) = xy [[O(iv —w(w+ w”)y)(]jo(:v — W (W +w?)y) € Clz,y] .

Montrer que F' est G—invariante et calculer F'.

b) En déduire que
OpaF' Oy
OyaF' Oy F

H(x,y) =

est aussi un polynéme G—invariant. Calculer H.

¢) On note I' I'image de G dans PGLy(C). Déduire de ce qui précede que

la fraction rationnelle :
_ F(t,1)

H3(t,1)

f(t)

est I'—invariante.
d) En déduire que I' est d’ordre 60 (et que G est d’ordre 120).
e) Montrer que C(¢)F' = C(f).
f) Vérifier que I' ~ ;.



