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Proposition
Soit f : R→ R croissante (propriétés analogues si
f : I → R est monotone, avec I intervalle)
∗ f a des limites latérales f (x−) et f (x+) en tout point

x ∈ R
∗ On a

f (x−) = sup
y<x

f (y) et f (x+) = inf
y>x

f (y)

∗ On a

f (x−) ≤ f (x) ≤ f (x+), ∀ x ∈ R



Proposition - suite
∗ Si y < x , alors

f (y−) ≤ f (y) ≤ f (y+) ≤ f (x−) ≤ f (x) ≤ f (x+)

∗ Si x ∈ R, alors f est continue en x ssi f (x−) = f (x+), et
dans ce cas f (x) = f (x−) = f (x+)


