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Définition
A ⊂P(X ) est une tribu si
∗ ∅ ∈ A

∗ A ∈ A =⇒ Ac ∈ A

∗ [An ∈ A , ∀n ∈ N] =⇒
⋃
n∈N

An ∈ A



Propriétés de base

∗ X ∈ A

∗ Si A, B, . . ., sont dans A , alors : A ∩ B, A \ B, A∆B,⋂
n∈N

An ∈ A

∗ Une intersection de tribus est une tribu
∗ D’où l’existence de la tribu engendrée : si C ⊂P(X ),

alors il existe une plus petite tribu, σ(C ), engendrée par
C

∗ Si C1 ⊂ C2, alors σ(C1) ⊂ σ(C2)

∗ σ(σ(C )) = σ(C )



Tribu borélienne

∗ Si (X ,d) est métrique, alors la tribu borélienne B(X )
est la tribu engendrée par les ouverts de X
∗ B(X ) contient et est engendrée par les fermés
∗ Dans R, B(R) est engendrée : par les intervalles

ouverts, ou par les intervalles de la forme ]−∞,a[,
a ∈ R

∗ Dans Rn, B(Rn) est engendrée par les pavés
n∏

j=1

]aj ,bj [


