Un carré, un rectangle, des intersections, des lieux…
ABCD est un carré. On construit un rectangle APQR tel que :

P 
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 [AD],  et AP = DR.

I. On se propose de démontrer que les droites (RC) et (DP) sont orthogonales et les segments [RC] et [DP] de même longueur.

1. Avec un logiciel de géométrie, construire la figure et observer l’orthogonalité des droites (RC) et (DP) et faire afficher les longueurs des segments.

2. Justifier
On désigne par O le centre du carré. Soit r la rotation de centre O et d’angle +
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Quelle est l’image du segment [RC] par r ? Conclure.

II. Deux lieux de points.

On désigne par E le point d’intersection de (RC) et (DP).

1. Avec le logiciel de géométrie, faire afficher le lieu de E lorsque P décrit le segment [AB]. Que peut-on conjecturer ?

2. Démontrer la conjecture.

3. On désigne par F le point d’intersection de (RB) et (CP). Quel est le lieu de F lorsque P décrit le segment [AB] ?

III. Un autre lieu
Soit H le point d’intersection des droites (QC) et (RP).
1. Avec le logiciel de géométrie, faire afficher le lieu de H lorsque P décrit [AB] . Que peut-on conjecturer ?

2. Valider ou infirmer cette conjecture.
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Remarque : Le troisième lieu ressemble à un quart de cercle, mais ce n’en est pas un…. Il est possible de le prouver ! 

En TS spécialité maths : se placer dans le plan complexe 
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, demander, en fonction de l’abscisse x de P, l’angle et le rapport de la similitude directe S qui transforme D en A et C en R, puis l’écriture complexe de cette similitude. Rechercher l’antécédent de P et le centre de cette similitude. Construire avec le logiciel le centre et le lieu des centres lorsque P décrit le segment ]AB[.
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