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Exercice 1.

On considère (un)n∈N la suite définie par

un =

∫ +∞

−∞

(cos(x))n

1 + x2
dx.

Montrer que (un)n∈N converge et déterminer sa limite.

Exercice 2. Soit un entier n ≥ 2 et des réels strictement positifs x1, x2, ..., xn. Montrer

l’inégalité arithmético-géométrique :(
n∏

i=1

xi

) 1
n

≤ 1

n

n∑
i=1

xi .

Exercice 3.

Dans R2 muni de la norme euclidienne, on considère l’ensemble

A = {(x, y) ∈ R2 : x > 0, xy = 1}.

1. A est-il fermé ?
2. A est-il compact ?


