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DEVELOPPEMENTS POUR L’AGREGATION EXTERNE

Théoremes d’Abel angulaire et taubérien faible
Legons : 207, 223, 230, 235, 241, 243, 244

[Gou Anl), exercices 4.4.10-11
Théoreme (Abel angulaire)

Soit ) anz" une série entiere de rayon de convergence > 1 et telle que Y a, converge.
n20 n=0

On note f sa somme sur D(0, 1), on fixe 6y € {0, 5[ et on pose::
8o, = {z € Cllzl < 1} 1 {1 pe®|p € R**,6 € [0, 6ol | .

Alorsona: hmfz) ):a,,

ZEAGD

Démonstration :

) N
— SoientS =Y an, Sy =), aetRy=5—Sy,pour NeN.
n=0 n=0

Soitz € C*, avec |z] < 1 et N € N”¥,
N

Y anz" — Sy

n=0

Il
1=

(Rp-1—Ra) (z" =1)+ag —ag

=
A

N
R, (er-l _ 1) _ E Ru(z"=1)
n=1

Z =
o
- O

Ry (z"+1 - z") — Ry (ZN — 1) +0Ry

I
o

N-1
= {Z—l) Z an" —RN' (ZN - 1)
n=0
Donc, par passage a la limite N — +c0, on obtient :

fz)-S=(z—1) ¥ Ree" (1) /

n=0
— Soite > 0,et N € NtelqueVn > N, |Ry| <e.

Alors, pour |z| < 1,d"aprés (1),ona:
+lz—1Je f} 2" ) < Jz—1] ﬁ |Rn| L2210 g
E. = — |7 1-|z|
n=N-+1 n=0
— Soitz =1—pel? € Ag, ot p > Det|p| <

Alors 2|2 = (1—pe'?) (1—pe™?) =1 -2pcosq:+p
Mais quand z —+ 1, p — O et pour p < cosfg, ona:

|7-l
1- 2]

n

f(z) -S| < |z -

|z —1] p 2 2 . 2 __2
=+l I - |zJ2 % 2pcosp —p*  2cosp—p  2cosfp—cosby cosfy

On a quel I d élttz(l)n Ef: 1)"1
1. aquequesapplcahons € ce resulia = 02"+1 4 =

=1In2.

v
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